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Inverse Laplace Transform 

พิจารณา IVP 

 

แปลงลาปลาซใน ODE ทีÉกําหนดให้จะได้ 

 
 

แก้สมการได้ 

 

จากผลการแปลงลาปลาซ 

 

ดงันั Êนได้ว่า 

 

คําตอบทีÉได้นี Êสอดคล้องกบั IVP 
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ทฤษฎีบท ให้  เป็นฟังก์ชนัทีÉสอดคล้องกบั

สมมติฐานของทฤษฎีบทการมีผลการแปลงลาปลาซ 

กําหนดให้ 

 

จะได้ว่า 

1.  ทกุ  ยกเว้นจํานวนจริง  จํานวนนบัได้ 

(countable)  

2. ถ้า  เป็นฟังก์ชนัตอ่เนืÉองจะได้ว่า  

ทกุจํานวนจริง  

Note สองฟังก์ชนัตอ่ไปนี Êมีผลการแปลงลาปลาซเท่ากนั 
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บทนิยาม ให้  เป็นฟังก์ชนัทีÉกําหนดให้ 

ถ้า  เป็นฟังก์ชนัทีÉมีสมบตัิว่า 

 

จะเรียกฟังก์ชนั  วา่ผลการแปลงลาปลาซผกผัน 

(หนึÉง)ของฟังก์ชนั  และเขียนแทนด้วย 

 
 

Note 
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ตัวอย่าง จงหาผลการแปลงลาปลาซผกผนัต่อไปนี Ê 

 

 

วิธีทํา 
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จากสมบตัิของการแปลงลาปลาซได้วา่การแปลงลา

ปลาซผกผนัมสีมบตัิตอ่ไปนี Ê 

ทฤษฎีบท (สมบัติเชิงเส้น) ให้  

และ  จะได้ 

 
 

บทพิสจูน์ จาก  ได้  

 

และจาก  ได้  

 

ดงันั Êนจากสมบติัเชิงเส้นของ  

 

 

Properties of Inverse Laplace Transform 
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ตัวอย่าง จงหาการแปลงลาปลาซผกผนั 

 

วิธีทํา 

  



312 Lec ture13 | 7 
 

ตัวอย่าง จงหา 

 

วิธีทํา 
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ตัวอย่าง จงหาผลการแปลงลาปลาซผกผนั 

 

วิธีทํา 

 

 

Note โดยทัÉวไปถ้า  ฟังก์ชนั 

 

โดย  แยกเศษสว่นย่อยได้ 

 

โดย 

ೖ
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ทฤษฎีบท ให้  จะได้ 

 

 
 

บทพิสจูน์ จากสมบตัิ 

 

 

ดงันั ÊนสมบตัิทีÉต้องการแสดงเป็นจริง 

Note 
భ

 

మభ
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ตัวอย่าง จงหาผลการแปลงลาปลาซผกผนั 

 

วิธีทํา 
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ตัวอย่าง จงหาผลการแปลงลาปลาซผกผนั 

 

วิธีทํา 
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ทฤษฎีบท สําหรับจํานวนจริง  ได้ว่า 

 

 

และ 

 
 

บทพิสจูน์ พิจารณา 

 

 

 

 

เอกลกัษณ์ทีÉสองเป็นจริงโดยนิยามของการแปลงลา

ปลาซผกผนั 
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ให้  ได้  ดงันั Êน 

 

 

 

ตามต้องการ 

Note สตูรลาปลาซผกผนั 

 

เขียนได้อีกแบบเป็น 
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ตัวอย่าง จงหาผลการแปลงลาปลาซของฟังก์ชนั 

 

วิธีทํา 
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ตัวอย่าง จงหาผลการแปลงลาปลาซของฟังก์ชนั 

 

วิธีทํา 
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ตัวอย่าง จงหาผลการแปลงลาปลาซผกผนั 

 

วิธีทํา  
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ทฤษฎีบท ให้  จะได้วา่ 

 
 

บทพิสจูน์ ให้  จาก 

 

ดงันั Êนได้ว่า 

 

เนืÉองจาก  ดงันั Êนโดยการอินทิเกรตจะได้ 
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ตัวอย่าง จงหาผลการแปลงลาปลาซ 

 

วิธีทํา 
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Laplace Transform and IVP 

การแปลงลาปลาซและลาปลาซผกผนัช่วยในการ

แก้ปัญหาค่าเริÉมต้น   เมืÉอแปลงลาปลาซกบั ODE ของ

ฟังก์ชนั  และใช้สมบติัตา่ง ๆ ของการแปลงลาปลาซ

รวมทั ÊงเงืÉอนไขคา่เริÉมต้น  เราจะได้สมการเกีÉยวข้องกบั

ฟังก์ชนั  เมืÉอแก้สมการได้  เรา

สามารถหาผลเฉลย  ของ IVP ได้โดยการแปลงลา

ปลาซผกผนั 
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ตัวอย่าง จงแก้ปัญหาค่าเริÉมต้น 

 

วิธีทํา 
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ตัวอย่าง จงหาฟังก์ชนั  ทีÉอนพุนัธ์อนัดบัทีÉ 4 เป็น

ค่าคงทีÉเทา่กบั 1 และ 

 

วิธีทํา 
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ตัวอย่าง จงแก้ปัญหาค่าเริÉมต้น 

 

วิธีทํา 
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ตัวอย่าง จงแก้ปัญหาค่าเริÉมต้นของระบบสมการ 

 

วิธีทํา 

 


