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อินทกิรัลไม่ตรงแบบ 

พิจารณาอินทิกรัลสองอนัต่อไปนี 

 

อินทิกรัลแรกทําบนช่วงจํากดั   

อินทิกรัลสองทําบนช่วงอนนัต์  

ทงัสองอินทิกรัลมีฟังก์ชนัทีถกูอินทิเกรตเดียวกนัคือ 

 

ซงึเป็นฟังก์ชนัตอ่เนืองบนช่วง  และ  
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เนืองจาก  ดงันนัอินทิกรัลทงัสองคือ

พืนทีใต้กราฟ    

โดยการคํานวณจะได้อินทิกรัลแรก 

 

 

 

อินทิกรัลทีสองคือพืนทีใต้กราฟเมือให้ลิมิต  

ของอินทิกรัลแรก ดงันนัคํานวณจะได้ 

 

 

 

อินทิกรัลทีสองดงักล่าวเรียกว่าอินทิกรัลไม่ตรงแบบ 



Le c t u r e 22 | 3 
 

อินทกิรัลไม่ตรงแบบบนช่วงอนันต์ 

1. ถ้า  เป็นฟังก์ชนัตอ่เนืองบนช่วง  ให้ 

 

2. ถ้า  เป็นฟังก์ชนัตอ่เนืองบนช่วง  ให้ 

 

3. ถ้า  เป็นฟังก์ชนัตอ่เนืองบนช่วง  ให้ 

 

 ข้อ 1 และ ข้อ 2 อินทิกรัลไมต่รงแบบลู่เข้าเมือลิมิตลู่

เข้า หากลิมิตลู่ออกอินทิกรัลไม่ตรงแบบลู่ออกด้วย 

ข้อ 3 อินทิกรัลไมต่รงแบบลู่เข้าเมืออินทิกรัลทางขวา

ทงัสองลูเ่ข้า  หากอนัใดอนัหนึงทางขวาลูอ่อกจะกล่าวว่า

อินทิกรัลไม่ตรงแบบลู่ออก 
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ตัวอย่าง จงพิจารณาการลูเ่ข้าของอินทิกรัล 

 

วิธีทํา 
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ตัวอย่าง จงหาคา่อินทิกรัลตอ่ไปนี 

1.  

2.  

3.  

วิธีทํา 
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ตัวอย่าง จงหาอินทิกรัลต่อไปนี 

1.  

2.  

วิธีทํา 

 

  



Le c t u r e 22 | 7 
 

อินทิกรัลไม่ตรงแบบอีกชนิดหนึงมีตวัอย่างคือ 

 

ช่วงของการอินทิเกรตคือ  

ฟังก์ชนัทีถกูอินทิเกรตคือ 

 

จากกราฟจะเห็นได้ว่า  ลูไ่ปสูอ่นนัต์เมอื  

 

อินทิกรัลลกัษณะดงักลา่วเรียกว่าอินทกิรัลไม่ตรงแบบ 
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อินทกิรัลไม่ตรงแบบลิมิต  เป็นอนันต์ 

1. ถ้า  ต่อเนืองบนช่วง  และ  ลูไ่ปสู ่

 เมือ    ให้ 

 

2. ถ้า  ต่อเนืองบนช่วง  และ  ลูไ่ปสู ่

 เมือ    ให้ 

 

3. ถ้า  ต่อเนืองบนช่วง  โดย  ลู่

ไปสู ่  เมือ   ให้ 

 

 ข้อ 1 และ 2 อินทิกรัลไม่ตรงแบบลูเ่ข้าก็ต่อเมือลิมิตลู่

เข้า 
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 ข้อ 3 อินทิกรัลไมต่รงแบบลูเ่ข้าก็ตอ่เมืออินทิกรัล

ทางขวาทงัสองลู่เข้า 
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ตัวอย่าง จงพิจารณาการลู่เข้าของอินทิกรัลต่อไปนี 

 

วิธีทํา 
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ตัวอย่าง จงหาอินทิกรัล 

 

วิธีทํา 

 
ผิด!!!!!!!!!!!!! 

 

 

เหตุผล สตูรคํานวณข้างบนใช้ได้เมอื  ต่อเนืองบน

ช่วง  เทา่นนั 
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ตัวอย่าง จงหาอินทิกรัล 

1.  

2. /  

วิธีทํา 

 
 


