
บทความพิเศษเรื่อง ลิมิตมีคาหรือไม
รองศาสตราจารย ดาํรงค ทิพยโยธา

บทความนี้เขียนเม่ือ 24/12/04 เวลา 18:12
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ลิมิต 
0x

lim
→

x  มีคาหรือไม
ในการสอนวิชา calculus ใหกับนิสิตปท่ี 1 เพ่ือสอบถามพื้นฐานความรูท่ีนิสิตเรียนมาจากโรงเรียน

เนื่องจากบางโรงเรียนไดจัดทําเอกสารประกอบการสอนใชกันเอง ผูเขียนจึงไดลองถามนิสิตวา 
0x

lim
→

x  มีคา

อยางไร ผลปรากฏวามีคําตอบทั้งลิมิตมีคาและลิมิตไมมีคาดวยเหตุผลตางกันเชน
1. เพราะวา x  หาคาไมได เม่ือ x < 0 เพราะฉะนั้น 
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x  ไมมีคา

2. เพราะวา 
+→0x

lim x  = 0 และ 
−→0x

lim x  หาคาไมได

เพราะฉะนั้น 
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x  ไมมีคา

3. เพราะวา 
+→0x

lim x  = 0 เพราะฉะนั้น 
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→

x  = 0

4. เพราะวา ครูท่ีสอนเลขจากโรงเรียนเกาบอกวา 
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เพราะฉะนั้นครูท่ีสอนในชั้นปท่ี 1 ถามก็ใหตอบวา 
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x  = 0 (นิสิตคนนี้โชคดีจริงๆ)

ในบทความนี้ขอตอบโดยการพิสูจนและอางบทนิยามดังนี้

บทนิยาม 1.1.1 ให E ⊆ R และ a ∈ R เราจะกลาววา a เปน จุดลิมิต (limit point) ของ E ก็ตอเม่ือ
สําหรับทุก ๆ จํานวนจริงบวก δ ท่ีกําหนดให จะไดวา ((a – δ, a + δ) – {a}) ∩ E ≠ ∅

บทนิยาม 1.1.2 ให f : D → R เม่ือ D ⊆ R และ a เปนจุดลิมิตของ D เราจะกลาววา f(x) มีลิมิต (limit)
เปนจํานวนจริง L เม่ือ x เขาใกล a และเขียนแทนดวยสัญลักษณ 
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→

f(x) = L

ก็ตอเม่ือ สําหรับทุก ๆ จํานวนจริงบวก ε ท่ีกําหนดให
จะมีจํานวนจริงบวก δ ท่ีทําให | f(x) – L | < ε ทุก x ∈ D ซึ่ง 0 < | x – a | < δ

การพิสูจนวา 
0x

lim
→

x  = 0

เพราะวา f(x) = x  เพราะฉะนั้น D = [0, ∞)
ให ε > 0 เลือก δ = 2ε

ให x ∈ D ซึ่ง 0 < | x – 0 | < δ
เพราะฉะนั้น 0 < | x – 0 | < 2ε

0 < x < 2ε (เพราะวา D = [0, ∞))
0 < x  < ε
0 < | x  – 0 | < ε

เพราะฉะนั้น สําหรับทุก ๆ จํานวนจริงบวก ε ท่ีกําหนดให
จะมีจํานวนจริงบวก δ = 2ε  ท่ีทําให | x  – 0 | < ε ทุก x ∈ D ซึ่ง 0 < | x – 0 | < δ
ตามบทนิยาม 1.1.2 จะไดวา 

0x
lim
→

x  = 0


