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ฟงกชัน โดเมน เรนจ
sin (-∞, ∞) [-1, 1]
cos (-∞, ∞) [-1, 1]
tan (-∞, ∞) - {θ | cos θ = 0} (-∞, ∞)
cosec (-∞, ∞) - {θ | sin θ = 0} (-∞, -1] ∪ [1, ∞)
sec (-∞, ∞) - {θ | cos θ = 0} (-∞, -1] ∪ [1, ∞)
cot (-∞, ∞) - {θ | sin θ = 0} (-∞, ∞)

ฟงกชัน โดเมน เรนจ
arcsin [-1, 1] [- 2

π , 2
π ]

arccos [-1, 1] [0, π]
arctan (-∞, ∞) (- 2

π , 2
π )

arccot (-∞, ∞) (0, π)
arcsec (-∞, -1] ∪ [1, ∞) [0, 2

π ) ∪ ( 2
π , π]

arccosec (-∞, -1] ∪ [1, ∞) [- 2
π , 0) ∪ (0, 2

π ]

2sin A + 2cos A = 1 1 + 2tan A = 2sec A 1 + 2cot A = 2eccos A
sin(A + B) = sin A cos B + sin B cos A sin(A - B) = sin A cos B - sin B cos A
cos(A + B) = cos A cos B - sin A sin B cos(A - B) = cos A cos B + sin A sin B
tan(A + B) = BtanAtan1

BtanAtan
−

+ cot(A + B) = BcotAcot
1BcotAcot

+
− tan 2A = 

Atan1
Atan2
2−

sin 2A = 2 sin A cos A sin 2A = 
Atan1

Atan2
2+

cos 2A = 2cos A - 2sin A = 1 - 2 2sin A = 2 2cos A - 1 cos 2A = 
Atan1
Atan1

2
2

+
−

2sin 2
A  = 2

Acos1− 2cos 2
A  = 2

Acos1+ 2tan 2
A  = Acos1

Acos1
+
−

sin 3A = 3 sin A - 4 3sin A cos 3A = 4 3cos A - 3 cos A

sin(nπ + (-1) n θ) = sin θ cos(2nπ ± θ) = cos θ tan(nπ - θ) = -tan θ

sin(nπ + θ) = (-1) n sin θ cos(nπ + θ) = (-1) n cos θ tan(nπ + θ) = tan θ

sin A + sin B = 2 sin 2
BA +  cos 2

BA − 2 sin A cos B = sin(A + B) + sin(A - B)
sin A - sin B = 2 sin 2

BA −  cos 2
BA + 2 cos A sin B = sin(A + B) - sin(A - B)

cos A + cos B = 2 cos 2
BA +  cos 2

BA − 2 cos A cos B = cos(A + B) + cos(A - B)
cos A - cos B = -2 sin 2

BA +  sin 2
BA −  2 sin A sin B = cos(A - B) - cos(A + B)

หรือ 2 sin 2
BA +  sin 2

AB −
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∆ ABC มี a, b, c เปนความยาวดานตรงขามมุม A, B, C ตามลําดับ
∆ = พ้ืนที่ ∆ ABC = )cs)(bs)(as(s −−−  เม่ือ s = 2

cba ++

∆ = 2
1 ab sin C = 

2
1 ac sin B = 

2
1 bc sin A

R = รัศมีวงกลมลอมรอบ ∆ ABC และ r = รัศมีวงกลมแนบใน ∆ ABC
∆ = rs = 

R4
abc , r = 4R sin 2

A sin 2
B sin 2

C

กฎของไซน a
Asin  = b

Bsin  = c
Csin  = abc

2∆  และ 2R = Asin
a  = Bsin

b  = Csin
c  และ R = 

∆4
abc

กฎของโคไซน 2c  = 2a  + 2b  - 2ab cos C หรือ cos A = bc2
acb 222 −+

2b  = 2a  + 2c  - 2ac cos B หรือ cos B = ac2
bca 222 −+

2a  = 2b  + 2c  - 2bc cos A หรือ cos C = ab2
cba 222 −+

sin 2
A  = bc

)cs)(bs( −− sin 2
B  = ac

)cs)(as( −− sin 2
C  = ab

)bs)(as( −−

cos 2
A  = bc

)as(s − cos 2
B  = ac

)bs(s − cos 2
C  = ab

)cs(s −

tan 2
A  = )as(s

)cs)(bs(
−
−− tan 2

B  = )bs(s
)cs)(as(

−
−− tan 2

C  = )cs(s
)bs)(as(

−
−−

เอกลักษณตรีโกณมิติเกี่ยวกับ ∆ ABC (ศึกษาเพิ่มเติม บทที่ 5.)
1. sin A + sin B + sin C = 4 cos 2

A cos 2
B cos 2

C

2. cos A + cos B + cos C = 1 + 4 sin 2
A sin 2

B sin 2
C

3. tan A + tan B + tan C = tan A tan B tan C

อสมการ sin, cos, tan สําหรับ 1x , 2x , ... , nx  ∈ (0, 
2
π ) จะได (ศึกษาเพิ่มเติม บทที่ 10.)

1. n
xsin...xsinxsin n21 +++  ≤ sin n

x...xx n21 +++  2. n n21 xsin ... xsinxsin  ≤ sin n
x...xx n21 +++

3. n
xcos...xcosxcos n21 +++  ≤ cos n

x...xx n21 +++ 4. n n21 xcos ... xcosxcos  ≤ cos n
x...xx n21 +++

5. n
xtan...xtanxtan n21 +++  ≥ tan n

x...xx n21 +++     (ทุกสมการเปนจริง ก็ตอเม่ือ 1x  = 2x  = ... = nx )

สูตร cos nθ และ สูตรผลคูณของ sin
ทบ. 14.1 n เปนจํานวนเต็มบวก
cos nθ = 1n2 − ncos θ - n 3n2 − 2ncos − θ + !2

)3n(n − 5n2 − 4ncos − θ - !3
)5n)(4n(n −− 7n2 − 6ncos − θ

   + !4
)7n)(6n)(5n(n −−− 9n2 − 8ncos − θ - !5

)9n)(8n)(7n)(6n(n −−−− 11n2 − 10ncos − θ + ...

ทบ. 13.4 sin n
π sin n

2π sin n
3π  ... sin n

)1n( π−  = 1n2
n
−

 n เปนจํานวนเต็มบวก และ n > 1

ทบ. 14.17 sin n2
π sin n2

3π sin n2
5π  ... sin n2

)4n( π− sin n2
)2n( π−  = 1n2

1
−

n เปนจํานวนเต็มบวกคี่

ทบ. 14.19 sin n2
π sin n2

3π sin n2
5π  ... sin n2

)3n( π− sin n2
)1n( π−  = 1n2

1
−

n เปนจํานวนเต็มบวกคู


	โดเมน

